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Der Gegenstand, der uns heute beschéftigen s0ll, wird uns
mancherlei Schwierigkeiten machen. Betrachten £ie ihn ale eine
Episode, Er wird ja auf Wunsch gehalten, Wenn man ihn nur for-

mal in seiner Tiefe erfassen will, 8o sind einige mathemati-

sche Vorkenntnisse ndtig; wenn man ihn gber in seiner Realitét
erfassen will, s0 muf man schon sehr tief eindringen in den
Okkultismus, Wir ktnnen also heute nur sehr oberflédchlich da-
von reden, nur eine Anregung geben fiir diesen oder Jjenen,

Ee ist sehr schwierig, iliberhaupt iiber die Mehrdimensione-
litdt zu sprechen, weil man sich, wenn man in der Vorstellung
sich eine Anschauung von dem mechen will, was mehr als drei
Dimensionen sind, weil man sich da in ebstrakten Gebieten zu
ergehen hat, und da miissen die Begriffe sehr prizise und streng
gefaft werden, sonst kommt man ins Bodenlose. Und dshin sind

ja auch viele Freunde und Feinde gekommen.

Der Begriff des mehrdimengionalen Raumes ist ja der Ma-
thikerwelt ger nicht so fremd, als man gewthnlich glaubt. Es
gibt in Mathematikerkreisen schon ein Rechnen mit einer mehr-
dimensionalen Rechnungsart. Natlirlich kenn der Methematiker
nur in einem sehr begrenzten Sinn von diesem Raum sprechen, er
kenn nur die Msglichkeit erdrtern, Ob er wirklich ist, kann




nur der feststellen, der in einen mehrdimensionalen Raum hin-
einschauen kann. Hier haben wir es schon mit lauter Begriffen
zu tun, die, wenn man sie nur genau faft, wirklich uns Klar-
heit verschaffen iiber den Raumbegriff. Was ist der Raum? Man
sagt gewdhnlich: Um mich herum ist Raum; ich gehe im Raum herum
und so weiter., - Wer eine deutlichere Vorstellung haben will,
der mufl schon auf einige Abstrektionen eingehen., Wir nennen
den Raum, in dem wir uns bewegen, dreidimensionel., Er hat
eine Ausdehnung nach Hthe und Tiefe, rechts und links, vorne
und hinten, er hat Linge, Breite und Hthe., Wenn wir K8rper
betrachten, 80 sind diese K8rper fir uns in diesem Dreidimen-
sionaelen Raume ausgedehnt; sie haben fiir uns eine gewisse
Lédnge, eine gewisse Breite und Hohe.

Wir miiesen uns aber mit den Einzelheiten des Raumbegrif-
fes beschiiftigen, wenn wir zu einem genaueren Begriff kommen
wollen. Sehen wir suf den einfachsten Kdrper, den Wiirfel. Er
zeigt uns am deutlichsten, was Linge, Breite und HOhe sind.
Wir finden eine Grundfliéche dee Wiirfels, die in der Linge und
Breite sich gleich ist. Bewegen wir die Grundfliche in die
Héhe, gerade so weit, wie die Grundfldche breit und lang ist,
80 bekommen Sie den Wiirfel, der also ein dreidimensionales
Gebilde ist. An dem Wiirfel kénnen wir am klarsten uns unter-
richten iiber die Einzelheiten eines dreidimensionslen Gebil-
des. Wir untersuchen die Grenzen des Wiirfels; diese werden
iberall gebildet von Flichen, die von gleich langen Seiten
belegt werden. 6 sclcher Flichen sind vorhanden. Was is<t eine
Fléiche? Schon hier wird der straucheln, der nicht zu ganz
scharfen Abstraktionen fiéhig ist. Man kann zum Beispiel die
Grengzen nicht von einem Wachswiirfel als feine Wachsschicht
abschneiden. Man bekime denn ja immer noch eine Schicht von ge-
wisser Dicke, erhielten also einen K¥rper. Auf diese Welse
kommen wir nie zur Grenze des Wiirfels. Die wirkliche Grenze
hat nur Lénge und Breite, keine HBhe. Die Dicke ist gestri-
chen., Wir kommen also zu dem formelhaften Satz: Die Fléche
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$et die Grenze -~ 80, daf eine Dimension fortfédllt., - ¥as ist
nun die Grenze der Fliche, zum Beispiel des Quedretes? Hier
mlisgen wir wieder die Zugerete /ibstrekticn nehmen. Es ist
Linie, die nur eine Dimension, die lLiénge hat. Die Breite ist
gestrichen, ¥ae ist dle Crenze der Linie? Ee ist der Punki;
er hat ger keine Dimeneicn. Men bekommt also jedesmal die
Grenze eines Gebildes, indem man eine Dimension fortligt. So
also kdnnee man sich -~ und dae ist auch der Gedankengang, den
viele Mathematiker gegangen sind, besondere auch Riemann, der
hier das Gediegenste geleistet hat -, =0 also kinnte man gich
sagen: Wir nehmen den Punkt, der gar keine, die Linie, die
eine, die FlHche, die 2zweil, den K&rper, der drei Dimensioconen
hat. Nun fragten sich die Mathematiker: EOimnte es nicht so
sein, daf man rein formal sagen k8nnte, msn kenn noch eine
vierte Dimension hinzufiigen? Dann miifte der KSrper die Gren-
$e deg vierdimensionalen Gebildes sein, wie die Fléche die
Grenze des K8rpers, die Linie die Grenze der Fléche und der
Punkt die Grenze der Linie ist., Natiirlich kommt der Methems-
tiker dann noch weiter zu finf-, sechs-, siebendimensionalen
Gebilden und so weiter. Wir haben n-dimensionale Gebilde. Hun
xommt schon eine Unklarheit in die Sache. Wir sagen: Der Punkt
hat gar keine, die Linie eine, die Fldche gwel, dsr KOrper
drei Dimensionen, ¥Wir kSnnen nun einen csolchen K8rper, zum
Beispiel einen Wiirfel aus wache, Silber, Gold und g0 welter
machen. Sie sind der Materie nach verschieden. ¥ir machen sie
gleich grof; dann nehmen eie alle denselben Raum ein. lLassen
Sie nun alle Materie fort, =0 bleibt nur ein bestimmter Raum-
teil, der das Raumbild des Kdrpers ist. Diese Resumteile sind
gleich, aue welchem Stoff der diirfel such bestand. Dieser
Raumteil hat such L#nge, Breite und Hbhe. Wir kinnen uns nun
diese Wirfel unendlich ausgedehnt denken und kommen SO gu el-
nem unendlich ausgedehnxen.dreidimensionalen.ﬂaume. Der KOr-
per ist ja nur ein Teil davon. Es fregt sich nun, ob wir ohne
weiteres solche begriffliche Erwiigungen, die wir, vom Raume




sguagehend machen, ausdshnen kinnan suf hthere Wirklichkeitan.
Der Nathematikxer rechnst del dissen Ervigungen eigentlich mur.
und svar mit Jshlemn., Nun Iragt as sich, od man dass Udbarhaupt
dexf. Ich will Ihnen zsigen, eine wie grofe Verwirrung achon
entetehen kann, wenn =:an it den Rsumgrifen sahlennlifiz rech-
net., Yarum? Ich brauche Ihnen nur 2ines su sagen. Denken fie
sich, Sie haden hier eine gquadratitimmige Figur. Ioh kann die-

se FPigur, diese Fliche nach bdeaiden Seiten immer dreiter machen

und komme S0 2u eliner Flilche, die sich undegrenszt awischen

svei Linien susdehnt, Diese Fllche ist doch unendlich gros,
als® ist O , unendlich, Jetast denken Sie sich jenand,
der hire, der FlEchenraum swischen diesen beiden Linien ist
unendlich, Da denkt eor sich natirlich die Unendlichkeit, Spre-
chen Sie nun su ihm von der Unendlichkeit, &0 kann er sich
unter Umstiinden gans falsche Vorstellungen davon bdbilden., Den-
ken Jie sich, ich nehme Jjetat noch unten jedesmal 1 U dasmu,
20 habe ich eine Unendlichkeit, die genau doppelt 80 Zrof

ist als die erate. Bs gidt alag <O = 2 < , Bbhenso klnnte
ich dekommen - = 3 <O , Sie kinnen iiberhaupt, wann Tie
mit Zahlen rechnen, edensogut die Unendlichkeit denutszen wie
eine Endlichkeit. So wahr der Raum schon iz ersten Falle un-
endlioh war, edenso wahr iest es, daB er nachher 2, ¥ und =0
velter <O ist. ¥Wir rechnen hier also sahlenmlfig. Wir se-
hen, der Begriff der Unendlichkeit des Raumes gidt uns gar
keine MEglichkelit, hier tiefer einsudringen., Zahlen hadben ei-
gentlich gar keine Besiehung sum Rawume, verhalten sich gans
neutral su ihm wie Frbsen oder irgendwelche anderen Gegenstiin-
de. Sie wissen je nun, daf =ich durch Rechnen an der Realitit
nichts dndert. Hat jemand 3 Brbeen, so0 kann er durch die Mul-
tiplikation nichts 8ndern, wenn er auch richtig rechnet,

3 x3 =09 gibt moch keine 9 Brdbsen. Rine bdlofSe Udberlegung
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indert hier nichte, und Rechnen ist eine bloSe Uberlegung.
Ebenso wie die 3 Erbsen zuriickbleiben, wenn auch richtizs mul-
tipliziert wird, so konnte der dreidimensionale Rsum ebenso
guriickbleiben, wenn der Mathematiker auch rechnet: 2, 3, 4, §

dimensionaler Raum, Sie werden flihlen, dafB eine solche ma-

thematische Uberlegung etwae sehr Bestechendes hat. Diese ber-

legung beweist aber nur, dafl der Mathematiker damit rechnen

knnte, wenn es einen solchen dreidimensionslen Raum ghbe.

Aber er kann i{iber die Gilltigkeit eines sclchen Begriffes nichts

susmachen, Das wollen wir uns hier in egller Strenge klarmas-
chen,

Jetzt wollen wir noch einige sndere Uberlegungen ins
fuge Tassen, die von Mesthematikerseite sehr scharfsinnig,
knnte man sagen, gemacht worden sind. ¥ir Menschen denken,
hEren, fihlen und s0 weiter im dreidimensionslen Raum. Den-
ken wir uns nun einmal, def es VWesen gEbe, die nur in zweidi-
mensionalen Reum wahrnehmen kdnnten, die s¢ orgesnisiert wi-
ren, daf sie immer nur in der Fléche bleiben miissbn, daf si
nicht aus der zweiten Dimension herauskommen kdnnten. Solche
vesen sind dvrchaus denkbsr, die nur nech rechts uné links
eich bewegen ktnnen, die zber keine Ahnung hsben, was cben
und unten sich befindet. Nun kinnte es dem NMenschen ir seinem
dreidimensionalen Raum such so gehen, Er kdnnte nur fiir die
drel Dimensicnen organisiert sein, so daf8 er die vierte nur
nicht wahrnehmen k8nnte, die aber fiir ihn sich ebenso hinzu
ergibt, wie flir die anderen die dritte sich hinzu ergidbt. Eun

sagen die Mathematiker, das ist durchaus denkm8glich, dern Men-

schen als solches Wesen zu denken, Nun k¥nnte man sber wieder
Eagen, das iet nun auch nur so0 eine fuslegung. Man k8nnte das
gewlR sagen. iber hier muf men doch vieder etwes genauer zu
werke gehen, S0 einfach wie im ersten Falle liegt die Sache
hier doch nicht, Ich gebe abeichtlich heute nur ganz einfache
Er8rterungen, Es iast mif dieser Schluffolgerung nicht so wie
mit der ersten rein formalen Erwdgung. ¥Wir kommen hier zu ei-
nem Punkte, wo wir anhaken k¥nnen, Es ist richtig, da8 es ein
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ur in der FlHche sich bewegen kenn, d4as
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hat, dsf es oben oder unten noch etwas gibt. Nun
danker Sie sich einmel folgendes. Dernken Tie sich, innerhslb
jer Fliche wird fir das Vesen ein Punkt sichtbar, der natir-
11 er in der FlEche sich befindet, Be-
wegt er sich nur in der FlHche, so bleibt er sichtbar; bewegt
Sche hersus, 0 wird er unsichtbar, Er
wvEre verschvunden fir das FlHchenwesen, Denken wir nun, der
Punkt tauchte nachher wieder auf, werde also wieder sichtbear,
verschwindes denn wieder und so weiter., Verfolgen kann das We-
cen den Punkt nicht, sber sagen kann sich das Wesen: Der Punkt
gt ingwischen irgendwo gewesen, wo ich nicht hineinschsuen
kenn., (Ein Fomet, wenn er verschwindet, geht durch den vier-
dimensionalen Resum,) Das Flichenwesen k&nnte nun ein Zweifa-
ches tun, Versetzen wir uns einmel in die feele dieses Fli-

chenwesens. Es kEnnte einmal sagen: Ba gibt eine dritte Dimen-

chen; der Gegenstand ist immer verschwunden, untergegangen
und wieder neu entstendern. - Man miifte dann doch sagen: Das
Wesen siindigt gegen den Verstand. Aber wenn es nicht ein fort-
wihrendes Verschwinden und Neuentstehen snnehmen will, muf
sich das Wesen doch sagen: Bs ist irgendwo untergetaucht, ver-
e chwunden, wo ich nicht hineinschauen kann,

¥ir sehen hier, wages wir zu der mathematischen Betrachtung
hinzuftigen miissen. Bs miiBte sich im Felde unserer Beobachtung
etwas finden, was immer suftasucht und wieder verschwindet.
Dazu braucht men zar nicht hellsehend gzu sein, VWire das Fl&-
chenvesen hellsehend, so brauchte es ja nicht zu schlie@en,
es wiiBte ja sus der Erfahrung, daf es eine dritte Dimension
gibt,. Ebenso ist es flr den Menschen. Solange ich nicht hell-
sehend bin, miifte er sich sagen, bleibe ich in den drei Dimen-
cionen., Sobeld ich aber etwas beobachte, das von Zeit zu Zeit
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verschwindet und wieder auftaucht, so bin ich berechtigt zu
sagen: Hier gibt es eine vierte Dimension. Alles, wase bisher
gesagt worden ist, ist so unangreifbar wie nur irgend méglich,
Und die Bestitigung ist so einfgch, daB es dem Menschen in
seinem heutigen verblendeten Zustande gar nicht einfellen
wird, es zuzugeben. Die Antwort auf die Frage: Gibt es B0 et-
wvas, was immer verschwindet und wieder auftaucht? ist so
leicht. Denken Sie einmal, es taucht eine Freude in Ihnen
auf und dann verschwindet sie wieder, Es ist unméglich, dag
irgend jemand, der nicht hellsehend ist, sie noch wahraehmen
wird, Nun taucht dieselbe Empfindung durch irgendein Ereig-
nis wieder auf. Nun k&fnnten Sie genau wie das Flichenwesen
sich verschieden verhalten. Entweder die Empfindung ist ver-
schwunden irgendwohin, wo ich sie nicht verfolgen kann, oder
aber sie vergeht und entsteht immer wieder neu. Eg ist nun
aber einmal wahr, jeder ins UnbewuBte hingeschwundene Gedan-
ke igt ein Beweis dafiir, daR etwas verschwindet und wieder
auftaucht. Gegen alles dies is? hfchstens eins einzuwenden,
Wenn Sie sich bemiihen, gegen einen solchen Ihnen schon plau-
siblen Gedanken alles einzuwenden, was von einer materiali-~
stischen Anschauung eingewendet werden kdnnte, so tun Sie
ganz recht.

Ich will hier einmal den allerspitzfindigsten Einwand
machen; alle andern sind sehr leicht zu widerlegen. Man sagt
zum Beispiel, alles wird auf rein materialistische Weise er-
klért, Nun will ich eéuch zeigen, daB genz gut innerhalb der
materiellen Vorginge etwas verschwinden kann, was nachher
wieder auftaucht., Stelle dir einmal vor, irgendein Dampfkol-
ben wirkt, et8Bt immer nach derselben Richtung hin. Er ist
ale fortechreitender Kolben wahrnehmbar, solange die Kraft
wirkt. Nehmen wir nun an, ich setze entgegen einen ganz glei-
chen entgegengesetzt wirkenden Kolben. Denn hebt sich die Be-
wegung auf, es tritt Stillstand ein, Hier verschwindet also

N A ..'.-""""L LA :u ".' :" = : i "'*'-, "___._ gL .ﬂ. | fed 1 , G
l:ﬁ:'"‘t.i'”'”ril'-' ‘ :.f'l' *’:I .It;'..'_fﬁ I*H:,:r#-} b‘J‘ -?t H—Lb 'r. 1 I-— % 1"":"" ‘H r#l-l‘ ---.'I:i- a,'_-'," aid [ o

... - & i ] - 1 3 P r 1— - :-I 1
I 19 b '|I o o o B L r F
= ¥ .‘1‘1 ol IF e 1--" 'l S O L el -r --_.._ 2

= - —_—
e L e - — A —— == il = e et L & pusp B — eda ———

"il - -| -l- -
¥-4 i l o : L o -. - -
L ANTVE o T .' Rl (g 1137 “" s =

= _'._-'.--1'1 -




tatslichlich die Bewegung. Hier kinnte man sagen: Fir mich
ist die Empfindung von Freude nichts anderes, sls daf sich
etwa im Gehirn Molekiile bewegen. Solange diese Bewegung
stattfindet, empfinde ich die Freude. Nehmen wir nun an,
irgend etwas anderes bewirkt im Gehirn eine entgegengesetzte
Bewegung dexr Molekille, so verschwindet die Freude. - Nicht
wahr, e8 konnte schon jemang, der nicht sehr weit ginge

mit seinen Erwigungen, hier schon einen ganz bedeutungsvollen
Einvand finden, iber sehen wir uns einmael an, wie es mit
diesem Hinwand eigentlich steht. Also gensu wie eine Bewe-
gung durch die entgegengesetlzie verschwindet, so wird die
Empfindung durch die entgegengesetzte asusgeltscht, Was ge-
schient nun, wenn eine Dewegung des XKolbeng die andere aus-
18echt? Cie verschwinden belde! Die zwelite verschwindet
gsuch sofort. Ule kann die andere nilcht auslbschen, ohne

daf sie sich selbst auslOscht. Je, dann kann aber niemals
eine Fmpfindung die andere gusldechen, Also kinnte niemals
irgendeine Bmpfindung, die in meinem Bewufteein ist, die
endere ausldschen, Es 1stl elso ganz falech, dal eine Emp-
findung die sndere auslischen kdnnte., Jetzt kfnnte hich-
stene noch gesagt werden, daf die erste Empfindung durch
die zweite ins Unterbewuftsein gedrdngt wird. iber dann
' 2ibt men eben zu, daf etwas besteht, was sich unserer Beob-
achtung entzieht,

wir heben heute ger nicht Rucksicht genommen auf irgend-

welche hellseherischen Beobechtungen, sondern nur von rein
methematischen Vorstellungen geeprochen, Da wir nun die MOg-
lichkeit einer solchen vierdimensionaslen Welt zugeleben
haben, so fragen wir uns: Gibt es eine Mbglichkeit, so et-
was 2zu beobachten, ohne dafl man hellsehend ist? Ja, wir
milssen aber dle Projektlion hinzunehmen. Haben Sie eine Fla-
bhe, 80 kbnunen Sie sie drehen, daf Ihr Schattenbild eline
Linie ist. Ebensc kbnnen _.ie von der Linle als Schattenbild
den Punkt bekonmen. Flir einen Kbrper ist das fTchattenbild




T A Sy - i e A i b g ST ey SIS s IR st - St T b g 1 e (A s RS, 1
- - i . e . . - " | . L"... '--- --": L'-‘,I.‘. ] ',h:- "'f?l ':-j:?"?} I‘ = *II I; "0 rl':-

die Fliche. Fbensc kann men sagen: Algc ist es durchaus
kler, wenn wir uns klsr dariiber sind, daf es eine vierte
Dimensicn gibt, deffi wir sagen, die EOrper sind die Schatten-
bilder der vierdimensionalen Cebilde. Hier cind wir suf
rein geometrische Welse zu disser Vorstellung gekommen. Esg
ist aber auch ncch suf andere Yeire m¥glich, Denken Sie
sich ein Quadrat, dae Ja zweil Dimensionen het. Denkern Sie

sich die vier lLinien nebeneinander gelegt, so haben Sie

ein gweidimensionales Gebilde in eine Dimension suseinender-
gelegt., Cehen wir weiter., Denken Sie, wir hesben eine Linie.
Gehen wir ebenso vor wie beil dem Quadrat, so kdnnen wir sie
auch suseinanderlegen und zwvar in zwei Punkte. Binen Wiirfel
kfnnen Sie sich such suseinanderlegen in sechs Qusdreste. Da
haben wir also den ¥iirfel hinsichtlich seiner Grenzen in
Flichen suseinandergelegt, so dsf wir sagen kinnen: Eine
Linie wird in gwei Punkte, eine Fliche in vier Linien, ein
Wirfel in sechs Flichen suseinsndergslegt. Wir heben hier
die Zshlenfolge 2, 4, 6. Jetzt nehmen wir scht Wiirfel Ge-
neu wie des jedesmgl die suseinandergelegten Grenzen waren,
s0 =ind hier acht Wiirfel die Grernzen des vierdimensionalen
Kbrpers., Die Grenzen bildern ein Doppelkreuz, das, k&nnen
wir ssgen, die Grenzen des regelnlifigen FErpers angeben.
¥ir kinnen une glso eine Vorstellung bilden von den Grengzen
dieres K¥rpers, des Tessarskts. ¥Vir haben hier dieselbe
Verstellung von dem vierdimensionslen K¥rper, wie das gwel-
dimensionele ¥Wesen sie haben k¥nnte von einem Wiirfel gum
Beispiel durch fucseinsnderlegen der Grenzen,
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